Problema 1: Fie G un grup in care elementele sunt
functii de la R la R, in care operatia este compunerea functi-
ilor.

a) Aritati cd daca toate functiile din G sunt derivabile,
atunci G este subgrup in grupul bijectiilor lui R sau G este
format dintr-o singura functie constanta.

b) Dati exemplu de un astfel de grup G care sa contind
cel putin o functie nederivabila.

Problema 2: Fie A un inel cu 0 # 1. Presupunem ca
U(A) a elementelor inversabile este finitd si are loc implicatia
reUA)\{-1}=14+z€U(A).

Aratati ca:
i) Inelul A nu are elemente nilpotente nenule, adica :
" =0=2=0 (ze€A kecN.

ii) Multimea K = U(A) U {0} impreuns cu operatiile
inelului este un corp.

Problema 3: Fie f : [0;00) — R o functie integrabila
Riemann pe orice interval compact. Presupunem ca functia
G : [0,00) — R definita prin

G(x) = / @l

este marginita.
x
Ardtati ca lim f(t)dt existd gi este finita.
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